Propriétés de la fonction exponentielle
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Rappels: e’=1etel=e
Pour tous réels a et b strictement positifs, on a les égalités suivantes :
_ e _ 1
ea+b:eaXeb ed b_¢& e d=_— eab:(ea)b

Exercice : Simplifier les expressions suivantes a I'aide des propriétés ci-dessus.

2x+1
e2x X e—3x= 6—3 — e3Xx X e2x—1=
ex~
ex+2)’ = ox’ = e2xX X e3 X e~ xX= edx X e—(2x+1) =
2x-3
eZX X ex—4— — e3(X—1) X eZX: e —
e—x+1
-5 5x+ 7 -x-3
e3><e4= e—: € X e =
eZ eZX+3
e2ax e~ (@+3) = eBBx+2)* = e2(x—1) x e3x =
x-7 3x+5
e X e 1 — e2x+1Xe—2x+5:
eZX e—2X+1 e_l
(- 5)? 3(x-3)
e—: e—: ett4xel-txe 2=
eZXe—6 e2X—2
e4-x+3
3(x-2) -1 ex+2)* x e-(x+3)* = ex—2)" + e2-%* =
e3(x-2) x g~ 2x-
e—(2X+2)><eX—4: eZtXet+1Xe—2t:
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Correction

Exercice : Simplifier les expressions suivantes a I'aide des propriétés ci-dessus.

e2x X e—3x= e2x+(—3x) = e-X

e2x+1
= e(@x+1)-(x-3)

eX~
— e2x+1—x+3

e eX+4

e3x X eZX—l: e3x+2x—1 —

eSX—l

ex+2)’ = ox’ = p(x+2)?-x°
= X’ +4x+4-x°

er X e3 X e~ X= e2x+3—x
— eX+3

edx X e—(2x+1) = e4x-(2x+1)
— e4x—2x—1

— eZX—l

e2x X ex—4= 62x+x—4

— e3X—4

e3x—-1) x e2x = e3x-3 x @2x
— e3x—3+2x

-_ eSX—3

e2x—3
= e@x-3)-(-x+1)
e—x+1
— er—3+x—1
—_— e3X—4’
e5X+7Xe—x—3 e5x+7—x—3
e2X+3 e2x+3
e4x+4
- e2x+3

= eMx+4)-(2x+3)

eZa X e—(a+3) — eza—a—3 —

eBx+2)? = p9x* +12x +4

Cependant, la forme compacte
e(3x+2)* est acceptable si

e2x—1) x @3x = e2x-2 ¥ @3x

= ex-7-2x¥x 63x+5+2x—1
= e-Xx-7¥% e5x+4

= e(-x-7)+(5x+4)
— e-Xx-7+5x+4

— e4‘X—3

1
—:e—(_l)zelze
e—l

— er -2+ 3x
ea-3 aucune simplification s
= X -
supplémentaire n'est €
demandée.
eX- 7 e3x +5
er X e—ZX +1
= ex-7)-2x x e(Bx+5)-(-2x+ e2x+1 x p—2x+5 = p(2x+1)+
1) (-2x+5)

— @2x+1-2x+5

= @b




”

o4
= e25-(-4)

e3(x-3)
- —eBx-9-(2x-2)
e2x-2

— e3x—9—2x+2

— eX—7

et+4x eZ—tX e—Z
— e(t+4)+(2—t)+(—2)
:et+4+2—t—2

=e4'

e4x+3

e3(x-2) x g~ 2x-1
e4x+3

e4>(+3
= o a1
e4>(+3

ex-7
= e4x+3-(x-7)

— e4x-|—3—x+7

— @3x+10

e(x+2)2>< e- x+3)* = e(x+2)2
- (x+3)?
=X’ +4x+4- (x> +6x+9)
=X’ +4x+4-x"-6x-9

=e—2X—5

e(X - 2)2 —_ e(Z - X)2
— e(x-2)%- (x-2)°
= @0
=1
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e—(2x+2) x ex—4
— e—ZX—2+X—4

— e—X—6

e2t X et+1 X e—2t
— e2t+(t+ 1)+ (-2t
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