@ Déterminer le sinus et le cosinus d’un réel

Exercice n°1 :

1. ATaide de la valeur de cos (g) = %, déterminer cos(%n).

2. ATlaide de la valeur de sin (%) = %, déterminer sin(g).

Exercice n°2 :

1. ATaide dela valeur de cos (%) = g, déterminer cos(g).

2. ATlaide de la valeur de sin (g) = ?, déterminer sin(z?").

Exercice n°3 : On donne
m o 2
cos (Z) = 7et sin (Z) =5
A . T , . b2 . 3T
1. Apartirde cos(z), déterminer cos(— Z) puis cos(T).

2. Avpartir de sin(%), déterminer sin(— %) puis sin(%”).

Exercice n°4 : On donne

LT 3 ) T

51n(3)— 5 e cos(3)—2.
A . . T ’ . . 2T .. T

1. Apartirde sm(g), déterminer sm(?) puis sin(— E)'

2. Apartir de cos(g), déterminer cos(z?ﬂ) puis cos(— g).

3. En déduire cos(— 2?”) et sin(— 2?”).



@ Déterminer le sinus et le cosinus d’un réel

Correction
Exercice n°1 :

1. ATaide de la valeur de cos (g) = %, déterminer cos(z?n).

21 T
On remarque que e

Or, pour tout angle x, cos (mr — x) = —cos x
Donc:

2w T T
cos(g)—cos(n 3)— cos(3)—
2. ATlaide de la valeur de sin (g) = %, déterminer sin(g).

s v
On remarque que 355

SE!

Or, sin (g —X) =cCOoS X
Donc:

~| S

I I
sin (5) = cos (E) =

Exercice n°2 :

1. ATaide de la valeur de cos (%) = \/2—7 déterminer cos(g).

T T
Ona-=2X-
2 4

Avec cos (2x) = 2cos 2x — 1

T cos2(™M 1222 1 max21—2xt 121-120
cos (5) = 2c0s2() ~1 =203 ~1=2x 2~ 1=2x5~1=1-1=

2. ATaide de la valeur de sin (g) = \/2_5’ déterminer sin(%n).

T Y
On remarque que 357

e

Or, sin (g — X) = CoSs X.

Donc:

~| S

T T
sin (§) = cos (g) =

Exercice n°3 : On donne
T T 2
COS (Z) = 7etsin (Z) = 7

1. Apartir de cos(%), déterminer cos(— g) puis cos(%n).

a) Calcul de cos(— g)

La fonction cosinus est paire : pour tout angle x, cos (—x) = cos x.
Ainsi :



ol&

I i
cos (— Z) = CoS (Z) =

b) Calcul de cos(%n)

31 T
On remarque que S =T

4
Or, pour tout angle x, cos (mr — x) = —cos x.
Donc:
3 s s V2
cos (T) = cos (1 — Z) = —CosS (Z) =-5

Conclusion : cos (—=) = ﬁetcos (3—”) -

4 2 4 2

A . .. T , . . T . . 3T
2. Apartirde sm(z), déterminer sin(— Z)pUIS sm(T).
a) Calcul de sin(— %)
La fonction sinus est impaire : pour tout angle x, sin (—x) = —sin x.
Ainsi :
m V2
sin (— Z) = —sin (Z) =-5
b) Calcul de sin(=)
A 31 T
De méme, ST
On utilise la relation : sin (7 — x) = sin x.
Donc:
. 3m ) T w2
sin (T) = sin ( — Z) = sin (Z) =5

Conclusion : sin (— —) = ——ets (—) =—

Exercice n°4 : On donne

L 3t T 1
sm(3)— > e cos(3)—2.

1. A partir de sin(g), déterminer sin(z?”) puis sin(— g).

Calcul de sin(z?”)
Vs

21
On remarque que S =T

La relation entre angles supplémentaires pour le sinus est : sin (7 — x) = sin x.

Ainsi :
21 T V3
sin (?) = sin (T[ — §) = sin (g) = 7

Calcul de sin(— g)

La fonction sinus est impaire : pour tout angle x, sin (—x) = —sin x.
Donc:



ol&

I i
sin (— §) = —sin (§) = —

. .2 3 . 3
Conclusion : sin (?n) = %etsm (— g) = — %

2. Apartir de cos(g), déterminer cos(z?n) puis cos(— g).

a) Calcul de cos(z?n)
A 21 T
De méme, S =T
La relation entre angles supplémentaires pour le cosinus est : cos (r — x) = —cos x.
Ainsi :
&) = cos (1~ 2 = —cos (&)
cos(—=)=cos(mr—=)=—cos(3) =—=.
3 3 3 2

b) Calcul de cos(— g)

La fonction cosinus est paire : pour tout angle x, cos (—x) = cos x.
Donc:

I I
cos (— §) = cos (§) ==

>
. 2wy _l Ty l
Conclusion : cos (?) = —; etcos ( 3) =3
3. En déduire cos(— 2?7:) et sin(— z?n).
a) Calcul de cos(— %ﬂ)
Le cosinus étant pair :
2w 2r. 1
cos ( 3)—(:05(3)— >
b) Calcul de sin(— 2?")
Le sinus étant impair :
21 V3

sin (— ?n) = —sin (?) =-5

Conclusion : cos (— 2?”) = —% et sin (— 2?") = — */2_5



